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O objetivo do nosso trabalho é o de estudar a teoria das bases de Grobner, que tem
sido considerada hoje em dia como um tema de grande interesse, devido a sua utilidade na
construcdo de ferramentas computacionais aplicaveis. Também é utilizada em uma grande
variedade de problemas nas areas de matematica, engenharia e ciéncias da computacéo, entre
outras. Queremos ver um exemplo interessante de aplicacdo das bases de Grobner. Nossa
proposta é chegar ao estudo do problema das 3 cores. Dado um grafo G com n vértices e com
no maximo um arco conectando cada par de veértices, o problema das 3 cores consiste em
discutir condicdes sobre G para que seus vertices possam ser coloridos usando-se 3 cores, de
forma que nunca dois vértices conectados por um arco sejam coloridos com a mesma cor. Esta
situacdo equivale a de colorir um mapa: os vértices representam as regides a serem coloridas e
dois vértices sdo ligados por um arco quando as regifes correspondentes tém uma fronteira em
comum. Este problema serd traduzido no problema de determinar se a variedade afim
determinada por um certo ideal de polinémios em n variaveis é ndo vazia. Veremos que, dado
um grafo especifico, o problema de determinar se ele pode ou néo ser colorido com 3 cores é
resolvido de maneira eficiente aplicando bases de Grobner.



