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Introducao

ste trabalho consiste do estudo de alguns tépicos de IFS (Sis-

temas de FuncoOes lteradas, na sigla em inglés) tendo por
base um trabalho recente por Mengue e Oliveira, como: probabili-
dades holonbémicas, entropia de uma probabilidade holonémica e
pressao de uma funcao continua.

Probabilidades Holonomicas, Entropia e

Pressao

Sejam X e Z espacos métricos compactos. Para cada
r € X € associado um mapa contrativo 7, : 7 — Z.

Definicao 1 Uma probabilidade 7 € dita holonémica com respeito
a familia de mapas {7, : x € X'} se satisfizer

[ stt2intz.2) = [ gz)anta. 2

para toda funcao g : Z — Z continua. O conjunto das probabilida-
des holondmicas é denotado por I1(7).

Para uma probabilidade o« sobre X e uma fungao c(x, z) de
Lipschitz & definido o operador L., : C(Z) — C(Z) por

Lea(t))(z) = / P (o)) do(z).

Exemplo

Se X ={1,2,3,4} e a = (p1, p2, p3, p4) €NtAO 0 operador L.,
é dado por

4

L.o(h)(z) = Z eC(wi:2)+1og(pi) h(T,,(2)).

1=1
Definicao 2 Dado o operador L.,, a entropia de uma probabili-
dade holonomica = relativa a « é dada por

H,(m) = —sup {/c(x, z)drm : c é Lipschitze L. (1) = 1} .

Da mesma forma, a pressao de uma fungao continua c, relativa-
mente a «, é definida por

P,(c) = sup [/CdTF—FHa(ﬂ')].
mell(r)

Teorema 1 Existe um unico autovalor positivo A associado a uma

autofungao h estritamente positiva para L., e A € igual ao raio es-

pectral de L., sobre C(Z). A autofuncao / associada a A € unica

a menos de multiplicagao por uma constante.

Definicao 3 Dado o operador L., tal que L.,(1) = 1, o seu dual
L, € definido por

[ w@drp) = [ Lwr

Teorema 2 Existe uma unica probabilidade p invariante pela acao
do operador dual L; ,. Para toda fungao Lipschitz v : Z — R tem-
se que

Lo~ [ udp
Se L.,(1) =1 a probabilidade = € P(X x Z) definida por

/g(az,z)dW: //ec(x’z)g(:v,z)doz(x)dp(z)

é chamada probabilidade holonédmica associada a fungao c.

Teorema 3 (Principio Variacional) Se ¢ é de Lipschitz, entao
P.(c) = log(A\) onde X\ & o unico autovalor positivo associado a
uma autofungao positiva h para L.,. Se m & a probabilidade ho-
lonébmica associada a funcao normalizada ¢ := ¢ + log(h o 7,,) —
log(h) — log(\), entao

Pa(c) = / cdr + H,(r)
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