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Introducao

O estudo de agdes parciais é recente em termos matematicos.
Exel [1] mostrou uma relagdo biunivoca entre agdes parciais de
grupos e agoes de semigrupos inversos. Ja Dokuchaev e Exel
[2] discutiram quando o skew anel de grupo parcial é
associativo de forma puramente algébrica.

Sejam G um grupo com elemento neutro e e X um conjunto.
Uma acgéo parcial (¥ de G em X é uma colecdo de subconjun-
tos Dy de X e bijecdes g : Dgfl — Dg, com g € G tais que
(i)De - Xa Qe = IX;

(ii)D(gh)fl D) agl(Dh N Dgfl),Vg, h € G;

(111) (g © o) () = agn(x),Va € a; ' (Dy, N D,-1),9,h €G.
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Seja (¥ uma acgao parcial de um grupo G em uma K-algebra A,
onde K é um anel comutativo. Definimos o skew anel de grupo
parcial como o conjunto de todas as somas formais finitas

Axa G =1 agd,:ay€ D,
gedG

A adicgao é definida de forma usual e a multiplicagao é dada por

(ag0g)(0ndn) = cg(ag-1(ag)bn)dgn, Vg, h € G

Objetivo

O objetivo deste trabalho é construir um semigrupo inverso S(G)
que depende unicamente de um grupo G de forma puramente
algébrica e mostrar que as agdes parciais de G estdo em relagao
biunivoca com as agdes de S(G). Construiremos também a
C*-algebra grupo parcial C;, (G)que depende exclusivamente de
G e mostraremos que as representagdes parciais em espagos
de Hilbert de G estdo em correspondéncia com as
representagbes de S(G) em espagos de Hilbert e com as
representacdes de C*-algebra de C;, (G) em espacos de Hilbert.
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[0 Desenvolvimento

Seja G um grupo fixado. Denotaremos por S(G) o semigrupo definido
como se segue: Para cada elemento t de G tomaremos o simbolo [t].
Assim, S(G) é o semigrupo livre com base G e, para t, s em G,
estabelecemos as relagdes

(0)[s~H[sl[t] = [s~][st];

(@) [s][1t "] = [st]t™);

(i22)[s][e] = [s].

Podemos verificar que S(G) é, de fato, um semigrupo inverso e que
as acOes de S(G) em um conjunto X estdo em correspondéncia de
um para um com as agoes parciais de G em X.

Definiremos uma C*-algebra, denotada por A, a partir de geradores e
relagdes como se segue: O conjunto de geradores é formado por um
simbolo Pg para cada subconjunto finito E de G. As relagbes séo
(t)PePr = Peur

(i1) Py = Pg

Verificamos que A é uma C*-algebra. Definimos o ideal A, = Py, A
e as aplicagdes (¢ por Ozt(PE) = P,g, paracadatem G. Além
disso, provamos que paratodotem G, D; = span{ Py : e,t € E}
é um ideal de A¢. Denotando a restricdo de ¢ em Dy simples-
mente por ¢, podemos finalmente definir a C*-algebra grupo parcial
C;(G) = A, X, G.

Esta C*-algebra é tal que as representacdes parciais de G em um
espago de Hilbert H estdo em relagdao biunivoca com as
representagbes de C*-algebra em H e com as representagdes de
semigrupo de S(G) em H.

Conclusao

As equivaléncias apresentadas acima sao de grande importancia.
De fato, caso haja algum problema envolvendo agdes parciais de
grupo ou representagdes de C*-algebra em espagos de Hilbert,
podemos transportar o problema para um ambiente de
acOes/representacdes de semigrupos inversos, que geralmente é
mais facil de se trabalhar.
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