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Queremos estudar as solucdes inteiras de Proposicdo 1: Sejam A = a*-20p+2p% B=2aB e
7% = x* 4yt ot C=a?-2%. Entao

Quipec=Ax-—xy+v)+ Blxy+z°)+ Cixz — v2)
Para isso, primeiro achamos as solugoes |
parametncas de 3’ = X" + ¥ B [- é tal que Ouipec=0=— 77 —x" — y éeum
e as escrevemos como quadricas em u e v. quadradp.
Por exemplo,

€= WS T U TV t TR y =uvT v Proposmao 2: Qualquer solucao (x,y,z,t) de
% = x T+ v 4= satisfaz Q4 5 =0
A cada familia de solucdes paramétricas, para certos A, B, C racionais tais que A* +2AB —B?
podemos associar como quadrica = C°
homogénea Q(x,y,z).
A da solucdo dada acima é Proposicao 3: ()4 z¢ = () tem solugdo nao-

trivial nos racionais se e somente se A+B e A-B

Xty —xy+txz—vyz=0 o : : :
| | | sao somas de dois quadrados (racionais).

Como essas quadricas representam

solucdes de =% = y* 4 = + 2 Proposicao 4: Para que as solucoes associadas a

tém a propriedade que a e B tenham t quadrado ou —t quadrado é

O(x.v,2)=0= A _1-4 éum necessario que A, A+2B e A-B nao sejam

quadrado. divididos por um primo numa poténcia maxima
impar.

Assim, F(x,v.z) =7 —x*" —y* €eum

quadrado mdédulos Q e temos que Usando os critérios dados por essas proposicoes

F(x.v.2) = R(x. v.2)> — OCx. v.2)S(x. v. 2) podemos ellmmar mwtas solucoes paramétricas

para-certas qué'dricas ResS. | de z% = x*+ v* + t* que ndo podem tert
guadrado. Assim, podemos testar as solucoes

Mas 4(R? - QS) é o discriminante de parametricas que nos restarem.

Q&=+ 2Rtn + Sn° e portanto ndo se

altera sobre transformacoes lineares da Uma das solugoes obtidas €

forma (&n) — (&1 (¢ - | onde 2 20615673 = 18796 760* + 2 682 440* + 15365 639*

matriz 2x2 tem determinante 1.

Assim, podemos obter novos Q, R e S da
forma

Q'[-'l.'. ¥, I) = 'ITJQH T Eﬂr,ﬁ-ﬁu -+ ,525[]
R(x,y,z) =ay Qo+ (xd+ By )Ry + fd5g
Six, ¥, ) = :V:Qu — EJJ"TER[] == 525;
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